Collége Claparéde Probabilités & Statistiques ~ EXxercices de Mathématiques
4™ Niv. 1 CORRIGE N°4 Probabilités conditionnelles - 1/2

1. 1/2 1/6

/3 <Pﬂe
Normale 1/2 pace 176

1/3 Truquée Face —L— face 1/3

N Truquée Pile _ 1 pjjo 1/3

%-%+ 1 1= 3 =50% , comme attendu par symétrie.

1.2 La probabilité d'avoir la piecce Truquée Face sachant qu'on a obtenu Face est :

P(Truquée Face | Face) = P(quu;ip{;ic:)ﬂ Face) = 1;; = % = 66,7%

1.1 La probabilité¢ d'avoir Face est : P(F) =

2. Notons : 4 ="s’engagent dans la vie active", A4 = "continue l'uni",

BS ="a gardé¢ un bon souvenir", BS = "n'a pas gard¢ un bon souvenir".
Un arbre et un tableau aide beaucoup :

60% - BS 0,7-0,6 = 0,42 ~

0% _ 4 A‘ZB_S 0.7:0.4 = 0.28 A A total
] 2 gg BS 42% 10% 52%
30% . - o BS 28% 20% 48%
- total 70% 30% 100%

P(BS( A)=P(A)-P(BS| A)=0,70-0,60 = 0,42 =42% ; 10%=52%—42% et 20%=30% — 10%.

2.1 La probabilité qu’il garde un bon souvenir du college s'il est a I’université :
P(BSNA) _10%

P(4)  30%
2.2 qu’il soit déja dans la vie active si I’on sait qu’il a gardé un bon souvenir du collége :

P(A|BS) = P(ANBS) _42% o0 770,
P(BS)  52%

P(BS| A)= =0,3~33,33%

3. U ={FFF;PFF;FPF;FFP;FPP; PFP; PPF; PPP}
A={PPP;FFF} B={FFF;PFF;FPF;FFP} C ={PPP;PPF;PFP;FPP,PFF;FPF;FFP}
ANB={FFF} ANC={PPP}  AUB={PPP;FFF;PFF;FPF;FFP|
P(4)=2/8=1/4 ; P(B)=4/8=1/2 ; P(C)=7/8 BNC={PFF;FPF;FFP}
P(ANB)=1/8 ; P(ANC)=1/8 ; PBNC)=3/8

31 P(ANB)=P(A)-P(B), donc A et B sontindépendants.
Donc, savoir que le coté face apparait au moins deux fois ne donne aucune information sur la
probabilité que le méme coté apparaisse trois fois et réciproquement.

32 P(ANC)#P(A)-P(C), donc A et C sont dépendants.
Donc, savoir que le coté pile apparait au moins une fois donne de l'information sur la probabilité
que le méme co6té apparaisse trois fois et réciproquement.

33 P(AUB)= % par examen du Cardinal. Autre méthode : P(AU B) = P(A)+ P(B)— P(A(\B)==+
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. . . sme. - 1 - 7
Notons : A4, = "avoir une interrogation le £ jours". P(Ak):g et P(Ak):g.

11 faut tenir compte, de par le contexte, que les événements A, ; 4, ; etc. sont indépendants.
Donc la probabilité que 1’¢éléve n'ait pas d'interrogation durant dix jours de suite est :

7

P(ANAN..NA,)=P(4) P(4)-.... P(4,) = (gj ~ 0,263 =26,3%

La probabilité que 1’¢éléve ait eu au moins une interrogation durant dix jours consécutifs :

7

10
1 — la probabilité calculée précédemment = 1_(§j ~1-0,263=0,737=173,7%
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La probabilité que 1’éléve ait au moins une interrogation durant » jours de suite est : 1— (gj

On cherche n pour que cette probabilité soit plus grande ou égale a 0,9.

Z) >0,9 < O,l>(%) = log(0,1)>log[(%) J = log(0,1)>n~log(%j & n>

(2

log(0,1)

~17,24

Donc il faut au moins 18 jours pour que 1’éleve ait plus de 90% de chance d’avoir une interrogation.

5.1
5.2

5.3

Notons : R ="il fait une rencontre”, R ="il ne fait pas de rencontre",

T = "il a choisi le ™ tabouret".
On va supposer qu'il choisit un tabouret au hasard : chaque tabouret a 1 chance sur 4 d'étre choisi.

1/3

R (1/4)-(1/3)=1/12

R (1/4)-(1/3)=1/12

R (1/4)-(3/5)=3/20=0,15

R (1/4)-(2/5)=2/20

R (1/40 =0

R (1/4)1 =1/4=025

R (1/4)-(3/4)=3/16

R (1/4)-(1/4)=1/16

T T T T total

R 1/4)-(1/3) | (1/4)-(3/5) |  (1/4)-0 | (1/4)-(3/4) | 1/12+3/20+0+3/16 ~ 42,08%
R (1/4)-2/3) | (1/4)-2/5) | (1/4)-1 | (1/4)-(1/4) | 2/12+2/20+1/4+1/16 = 57,92%
total 1/4 1/4 1/4 1/4 1

La probabilité qu’il fasse la rencontre de sa vie est : P(R) ~42,08% Somme des "R".
Sachant qu’il a fait la rencontre de sa vie, la probabilité qu’il ait choisi le deuxieéme tabouret est :

0,15
P(T, | R) ~ —
(18 0,4208

2

~ 0, 3565 = 35, 65%. (Iln'y a bien siir aucune chance qu'il ait choisi le 3¢me tabouret ! )

Sachant qu’il n'a pas fait la rencontre de sa vie, la probabilité qu’il ait choisi le troisiéme tabouret est :

P(T,|R) =

0,25

0,5792

~0,4316=43,16%.



