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3°" Niv. 1 Thm. de Rolle et étude de fonctions - Série d'analyse n°14
O A quel graphique correspond quelle fonction ?

5 5 1 5 -

4 4 41

34 3 3

2 2 2

1 - I - I -

0 ——t——+—F— 0 ——t——+——+—— 0 —

o 1 2 3 4 5 0 1 2 3 4 5 0 1 2 3 4 5

30 1
25 T+
20 +
15 +
10 +
54
O 1 1 1 1 1 1
0 S5 10 15 20 25 30
80
70
60
50
40
30
20
10
0 5 10 15 20 25 30 4 3 2 1 0 1 2 3

20 T
15 4
10 +
5 -
I3 I2 Il ) 0 i ; ; 3 2 1 0 1 ; ; 3 -2 -1 0 i ; .;)
C f®=x fi(x)=cos(x) fix)=sin(x) fx=1/x
f5(x) =x+sin(x) Jfs(x) =x+cos(x) fi(x)=x+1/x fi(x)=x-1/x
fo(x):xz flo(x):x3 f11(x):x4 flz(x):xs
() =x f4(x) =In(x) fis@)=e" fo()=¢"
i) =x Sy = +e fo(x)=e —e” fo)=e™

Certaines fonctions n'ont pas de correspondant graphique ci-dessus.
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3" Niv. 1 Thm. de Rolle et étude de fonctions - Série d'analyse n°14

O L hypotheses du théoréme de Rolle sont-elles satisfaites par les fonctions suivantes ?
Si oui, trouvez le "¢" de la conclusion du théoréme.
a) f(x) =x’ —16x, sur l'intervalle [ —4 ;4 ]

b) g(x)=v9—-x’, surlintervalle [-3;3]

¢) h(x):%/(x—2)2, sur l'intervalle [0 ;4 ]

© Déterminez les intervalles de croissances et de décroissances, ainsi que les extremums des fonctions
suivantes :

a) f:Ro>R, f(x)=x"+6x+7
b) fiRo>R, f(x)=e¢ —(x+1)

Déduisez-en que e* >x+1, VxeR. Les graphiquesde y=¢" etde y=x+1 aideront.

¢c) g2:R->R, g(x)=x-sin(x) x enradians !
Déduisez-en que x >sin(x), VxeR,. Les graphiques de y =sin(x) etde y =x aideront.
Déduisez-en que x <sin(x), VxeR_.

d* Pour les curieux, qui ont fait I'exercice c), car il sera nécessaire pour cet exercice.

h:R—>R, h(x):cos(x)—(l—%-xzj

. 1
Déduisez-en que cos(x)>1 - x>, VxeR.

3°" Niv. 1 Etude de fonctions

O ctudiez completement les fonctions suivantes (domaine, intersections avec les axes, asymptotes,
croissance, extremums).

a)fl(x):x3—5x2+3x+1 b) fz(x):xz_'_i
o
) fi(w = ! A EEatad
x —=x+1 x+1
e)ﬂ(x)zzf‘(x;i"l) 0 f=c”
Q) f;(x)=2 h) f0)=In(+)/In(V¥)

Cherchez les points d'inflexions de f ; fs et fe.




