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Exercice 1

Les possibilités de complétez les graphiques suivants selon les indications sont infinies. Seul
compte le comportement de la fonction au voisinage de a :
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f(a) et lim f(x) existent,

a) lim f(x) existe, mais pas f(a b
roa () (4) ) mais lim f'(x) # f ()
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f(a) et lim f(x) existent,
¢) f(a) existe, mais pas lim f (x) Toa

d)
et lim /(x) =/ (a)

Seul la fonction du graphique d) satisfait les conditions de continuité en x = a, donc c'est la seule qui
est continue en x = a.

Exercice 2

si x<0

) f(x)={;j . Dom(f) =R.

st x>0

Cette fonction est continue en tout x # 0, car elle est polynomiale au voisinage de ces valeurs.
Reste a I'¢tudier au voisinage de x = 0.

lir%} f(x)= lirg f(x)=0=£(0), donc elle est aussi continue en x = 0.

Conclusion : cette fonction est continue sur R.
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Exercice 2, suite

2x* =1 si x<2
b) f(x)=17 si x=2 Dom(f)=R.
XX+l siox>2

Cette fonction est continue en tout x # 2, car elle est polynomiale au voisinage de ces valeurs.
Reste a I'étudier au voisinage de x = 2.

lim f(x)=lim 2x* -1=2-2"-1=7,

x—27 x—2"

lim f (x) = lim x> +1=2>+1=5. La limite & gauche est différente de la limite a droite, donc la

x—>2" x—>27
limite n'existe pas et la fonction est discontinue en x = 2.
Conclusion : cette fonction est continue sur R \ {2}.

x> -1 .
1 si x<-1
X+ ,
c) f(x)=40 si x=-1 Six<-1,alors f(x)=x I_(+D-(x 1)=x—1

. x+1 x+1
1—x st x>-—1

Dom( /) =R.

Cette fonction est continue en tout x # —1, car elle est polynomiale au voisinage de ces valeurs.
Reste a I'¢tudier au voisinage de x =—1.
lim f(x)= lim x—1=-2,

x—>-1" x—>-1"

lim f (x) = lim 1-x=2. La limite a gauche est différente de la limite a droite, donc la limite

x—>-1" x—>-1"
n'existe pas et la fonction est discontinue en x =—1.
Conclusion : cette fonction est continue sur R \ {-1}.

x -1 . . i
O f@=1x1 % "' sixz1,alors f(x)=x‘llz(x—l)'(xl+X+l)=
.x_ x_

X +x+1

3 si x=1
Dom( f) =R.
Cette fonction est continue en tout x # 1, car elle est polynomiale au voisinage de ces valeurs.
Reste a 1'¢tudier au voisinage de x = 1.
limf(x)zlim X’ +x+1=3=f(1),
x—1 x—1
Donc la limite existe et la fonction est aussi continue en x = 1.
Conclusion : cette fonction est continue sur R. Ona: f(x)=x"+x+1, VxeR

Exercice 3
2 —
20D G xsd 2 43x-2 (x—D)-(x42) 2x—1 |
a) f(x)=7 x¥*-x-6 5 p = 3 5 = 3 S1 x#-2
P G y—-2 X —x- (x-3)-(x+2) x-—
: . 2x-1 =5
Dom(f)=R\{3}. f(=2)= 1 hmzf(x):hm2 3:—5:1
X—>- X—>— X — —_

Pour étre continue en x = -2, il faut que f(-2)=1, c.-a-d. il faut que A=1.
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Exercice 3, suite

(x—4)°
b) f(X)=12x-7x-4
A si x=4

si x#4 (x-4) _ (x-4) _x-4
2x*=Tx—4 (2x+1)-(x—4) 2x+1

si x#4

x—4 0

Dom(f) =R\ {=0.5}. f@)=4  lim/(x)=lim —— =7

Pour étre continue en x =4, il faut que f(4) =0, c.-a-d. il faut que A=0.




