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Limites

“Die Entwicklung der abendlandischen Naturwissenschafte
beruht auf zwei grossen Leistungen: Der Erfindung des formal
logischen Systems (in der euklidischen Geometrie) dureh di
griechischen Philosophen, und die Entdeckung der Mogéithk
nach systematischen Experimenten kausale Beziehungen
herzustellen.”

(A. Einstein,1953)



Geonetrie classique
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Probleme:




Probleme: Solution:

2 =92a?

— c=av?2
\/5 = 1.414213562373095048801688&7242096939...
a=30 = ¢=142.426406871192851464050661726290670...



Eh bien, en basé), nous avons les valeurs exactes

2=1,24511074664... 30-vV/2 =42, 253535332, .
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Comment les Babyloniens ont troue (probablement) cette
valeur?

124 152 4
1 23 1 54 49
124 157 36
125 2 0 25
1268 2 3 16 2, 025 |1, 25 2,00 =z
127 2 6 9
128 2 9 4 x
1, 25
0, 025
r=1,25 L) — 1, 2451 10...

la “méthode babylonienne pour calculer la racine”.



La méme chose en base 10:

1.96 1.4 2.00 X
1.4
X
0.04
x=1.4+ = 1.4+ 0.01428... = 1.41428...
2-1.4
14285 repéter

142135642

142135623730950499
142135623730950488016887242096930790
142135623730950488016887242096980785696718753769480°
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Thales. «.. lathéorie des lignes proportionnelles et la propositile
Pythagore, qui sont les bases de la Géometrie ...”

(Poncelet 1822, p. xxix)




Theoreme de I'angle au centre — anglegripherique.




Theoreme de Pythagore.

a)

b)




Th. Pythagore.
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Thabit Ibn Qurra, 870 n. Chr. Euklid 300 v. Chr.



Le pentagone.
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Le pentagone.

a)
i
1
11
d=1+- = Vo
o 2

n'est pas rationnel !!
Gros choc : les preuves sont insuffisantes !!!

... etv/2 n’est pas rationnel non plus !!



Sauvetage: LA L|M|TE '

V2 estlalimitede 1.4, 1.414285, 1.4142135642, . . .

3 5 8
® estlalimitede —-. —. —
27 37 57

triangle a rapports irrationels dstlimite de triangles rationaux.



Euclide, Livre XII. Aires et volumes de cercles, pyramides,
cones et spheres.
Eucl. XIl.2. L'aire A d'un cercle C' derayon r est

A=r*.7 (7 =laire du cercle de rayof.)
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Euclide, Livre XII. Aires et volumes de cercles, pyramides,
cones et spheres.
Eucl. XIl.2. L'aire A d'un cercle C' derayon r est

A=r*-7 (7 =laire du cercle de rayoi.)

Archimedes : 7 estla limite des aires du 6-gone, 12-gone,
24-gone, 48-gone, 96-gone.

1
T = 3? Ludolph1596:3.141592653589793238462643383279502¢



La spirale d’Archim ede.
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La spirale d’Archim ede.
P P

QI3

A1 ' 1
Archimedes : Tangente edt limite pourdy — 0.

Attention, historiens!!:
Notationdx, dy : Leibniz 1675, notatioim : Cauchy 1821.



... E1 2000 ans plus tard: la science d’aujourd’hui :



	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

