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Donnez I'ensemble des solutions réelles des équations suivantes :
a) b) )
J— 2
X' +3x=x" + x 9 3 25 3
2
2% =0 2xr =3y + g =0 25x°+36 _ 60x
x=0=S={0} 0 » 73
P —Zx+ = =0 25x°+36 =60x
2 16 25x* —60x+36=0
3
(x—zj =0 (5x—6)2=0
6
x_E:O:S:{i} 5x—6=0:>S={§}
4 4
d) Domaine = R\{l;?)} ¢ Domaine= R\{E;E}
3 5 75
-2 =
1-x x=3
3 3H-2-(1 3 5-(1 0 __ 3
(x=3)=2:(1-0)-(x=3) _ _ 5-(1-x) S
(1—x)-(x—3) (l—x)-(x—3)
3x-9-2-(x—x*=3+3x)=5-5x 50x—20=56x —24
3x-9+2x" —8x+6=5-5x —6x=-4
2x°-8=0 4 2 {2}
X=—=—=>8=4—
2-(x*-4)=0 6 3 3
2-(x—2)-(x+2)=0:>S={i2}
f) Domaine = R\{O;l} g) Domaine = R\{O;—l}
x+2 4 _4-x X +x+1_i
x—1 2x* —2x 2x x+1 X 2
x+2 4  4-x x-2-x N (x+1)-2-(x+1)  5-x-(x+1)
x—1 2x-(x—1) 2x 2-x-(x+1) x 2-x-(x+1)
(x+2)-2x-4 _ (4-x)-(x-1) 2x% +2- (x> +2x+1)=5x" +5x
2x-(x—1) 2x-(x-1) X —x+2=0
2" +4x—4=4x—x"—4+x P 4x—2=0
3xP—x=0 (x+2)-(x-1)=0=
x'(3x—1)=0:>S:{%} S=1-2:1j
car 0 n'est pas acceptable : on a controlé que ces deux valeurs n'annulent aucun
vérifier cette solution donne certains dénominateurs nuls; | dénominateur
or, il est impossible de diviser par zéro !
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h)

3 -9x*+9x-27 =0  +par3:
X =3x"+3x-9 =0

x - (x=3)+3-(x-3)=0
(x—3)-(x2+3):O:>S:{3}

i)

(x=2) =x>—x+1
¥ —dx+4=x"-x+1
Bx=-3=>x=1

Vérification: 1— 2 = \/1-1+1 estfaux:

1 n'est qu'une solution supplémentaire amenée par

'élévation au carré. S = { }

)

J6x+1 = Tx+4
6x+1=7x+4
-3=x

Vérification : \/—1 8+1 = +-21+4 estfaux puisque ces

deux racines n'existent pas dans R :
-3 n'est qu'une solution supplémentaire amenée par

I'élévation au carré. S = { }

k)

\/x2+1 —x=1

Elever au carré maintenant serait extrémement maladroit.

N x> +1 =x+1 Elévation au carré (racine isolée) :
2 : 2
(\/x +1) :(1+x)

X H+1=1+2x+x"

J2xP—4x+9 = 2x-3

2x*—4x +9=4x>—-12x+9

—2x*+8x =0
2-x(x-4)=0=>
x=0 ou x=4
Vérification :

1) \2:0°—4-0+9 = 2.0—3 est faux
2) \/2-42— 4.4+ 9 = 2-4-73 est correct
Donc S = {4} , 0 n'étant qu'une solution

supplémentaire amenée par 1'élévation au carré.

0=2x
x=0
Vérification : \/OZT —0=1 est correct
Donc S = {0}
1) m)

3x* (x+3) = 4x+12

3x2(x+3) —4x-12=0

3x2(x+3) -4-(x+3)=0
(x+3)-3x*=4)=0
(x+3)-(xv3-2)-(x43+2)=0

x+3=0 ou x/3-2=0 ou x/3+2=0

:S:{_g;%}:{_g;@}

n)
1Y 1
=4 = =42
x—1 x—1
+2-(x—1)=1  (produit en croix)
2x-2=1 ou —-2x+2=1
x=15 ou x=0,5

les deux solutions sont acceptables : S = { L,5; 0,5 }

2)2x_5)'(3x+21)-(7x2 +2)=o
§={2,5;-7}

Pour qu'un produit de facteurs soit nul, il suffit que I'un des
facteurs soit nul.

Pour trouver toutes les solutions, il faut envisager toutes les
possibilités.

La derniére parenthése, toujours strictement positive,

ne donne aucune solution.
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p) Domaine= R\ {10}

(x2 —100).(x2 +25)
x—10
(xZ—IOO)-(x2+25):O

r)
X +2x=1

X +2x-1=0

X 4+2x+1-1-1=0
0

astuce :

(x+1)>=2=0
(x=10)-(x+10)-(x* +25)= 0= (x+1): =2
x =10(hors du domaine) ou x=-10 x+1=42
§=1-10) x=-1+2 = 5={-1+2}
s) Domaine= R\{-1;0} t)
4 2 o x> —12x+36=-100
l— (x=6)" =100
i x? X :SZ{ }

x:x-(x+1)_x+1
4~(x+1)_x2—x-x
x-(x+1) x-(x+1)
4-(x+1)=0, x=-1 (hors dudomaine):SZ{ }

car:

le premier membre est positif ou nul,
alors que le second est toujours négatif.
Cette égalité est impossible a satisfaire.

u)
x-(x=7)=x"+21

X =Tx=x"+21
—7x:21:>S:{—3}

V)
(2x-10)- (x> =1)=(x=5)-(3x +3)

(2x—-10)-(x* =)= (x—5)-3x+3)=0
2-(x=5)-(x+1)-(x=D)—=(x=5)-3-(x+1)=0
(x=5)-(x+1)-[2-(x-1)-3]=0
(x=5)-(x+1)-(2x-5)=0= 85 ={5;-1; 2,5}

W)

4x4(x—2)= x3(4—2x)
4x*(x=2)— x*-2:(2-x)=0
4x4(x—2)+ x3~2~(—2+x):0
2x3-(x—2)-(2x+1):0:
§={0;2;-0,5}

X)
X =25=(x+5)-(4x—6)

X =25—(x+5)-(4x-6)=0
(x=5)-(x+5)—-(x+5)-(4x-6)=0
(x+5)-[(x—5)—(4x—6)]:O
(x+5)-[3x+1]=0= S ={-5;1/3}

y)
(¥ —4)-(x+5)-(x+1) = (2" +10x+25)- (x-2)

(x=2)-(x+2)-(x+5)-(x+D)=(x+5)-(x—2)
(x=2)-(x+2)-(x+5)-(x+D)=(x+5)°-(x=2)=0
(x=2)-(x+5)-[(x+2)-(x+1) = (x+5)]=0
(x—2)-(x+5)~[x2+3x+2—x—5]:O
(x=2)-(x+5)-[x* +2x-3]=0

(x=2)-(x+5)-(x=1)-(x+3)= 0= § = {2 -5 ;1,-3}

7)
2 =X +6x-3=x-5x"+3x-15

X +4x* +3x+12=0

X - (x+4)+3-(x+4)=0
(x+4)-(x*+3)=0

= § ={-4}




